ریا ضا ی اتال 
(MATHEMATICAL REASONING)‏ 





ما اا اا ا ی پیا ر ا اا 
یں کیا جاسکتا اس بات کی نشاندہی کرتا ہے کہ ہمیں ان کے بارے میں 
بہت اقلیل اور متذبذب معلومات ہے ۔ جہاں ریاضیاتی استدلال کیا جاسکتا ہے 
وہان کی دوسرے ذریعه کاراستعمال اتنی بڑی نادانی ہے جس طرح ہاتھ میں 
چراغ لے إنڈھیرٍے ہیں کسی اش کو ٹٹولنا ارتھین بوٹ )۸A۸ 1۳٤1٤ N801(‏ ٭٭ 
1 تارف 
ابق میں م ر باضیا لی است لا ل کے یی بنیا ری ضورات پر بات چیت 
کر یں کے جم سب جاتت ہی ںک انان کی موجودوصورت حا لک نٹو رار 
مال میں ھوئ ینم (فوغ سے ہوا ہے۔سب سے اتم اغائ نے انسا نکو 
ووسر یں پر پت ری اص لکرائی وہ اکا بس سے۔ خا میت کت | بے 
انراز یں استھا لکی جاحتقی ء ہرانسان کے استقد لا لک ےک طافت لے 
اس طاق توا سط رع بڑھاباجاسکتا ے؟ یہاں ہم ات رلا ل کےظ ریقوں پر بات 
چب تک یل کے ا طور بر ای کے جوا سے سے۔ر یاضیالی ز پان مس نج کی £ 
میں dnductive) Û1 f‏ اورا رای Ded uty e(‏ کل بھی ١م‏ سس 
ریاضیالپی اسفقرا ءکوم اظ ر رک مو ے استفقراکی وج بات پر بحث ومباحث ( بات چیت )کر کے ہیں ایس سیق میس چم ہے 
نیاوی ا رای وج بات پر بات جج تک یں گے۔ 
14.2 .ت (Statement)‏ 






ر یاضیا فی اتر لال یس چابت دای ای شای ےوہ ر باضیالی مین ے۔ 


ایا اتال 381 
ہے “یں دوتھملوں سے رو کناچا ہیے۔ 
3 میں ہندوستان کی صدرجمہوریه ايك عورت تھی۔ 
ات گا تھے ا بے 
جب چم ان جو ںکو ہت ہیں تم ایک دم ینیم لک لیے ہی ںکہ پہلا بلط ے اور دوس راج ان کے پارے 
کوک شک وش نیس ہےر بای می اس ط رع کے جلو کو بیان کہا جا تا ہے - 
دوس ری طرف اس جل رکو رک و: 
عورتیں مردوں سے زیادہ ذہین ہوتی ہیں۔ 
ھول ی وای یش یی سے ج بکردوسرے اس کے سات افا نک سکرتے ۔ ای ل کے بارے میں ہم کس 
کہ کک یمیش ہے بافلط نا کا مطلب ہے بی جھلہوا نانوی ہے۔اںطر کا جم ر یی مم ایک بیان کےطود پر 
موی ںکیا جا سا 
ایک ملاس وت ر یإضیافی بیان کےطور فو کیا اکتا ے ج کہہے با ہو فاط ہذککن دوو ں یں انآ جب 
ھی بیہاں ایک جیا نک کرت میں تو ایک ر باضیالی غو رش رہ مان ہہوتاے۔ جب کم ربا یکا مطال کر تے ہیں نو م 
اسر کے بہت ے جھلوں سے روشنزاس ےی اج لیس ہہ : 
دو اور دو مل کر چار ہوتے ہیں۔ 
دو مثبت اعداد کا جوڑ مثبت ہے۔ 
ضا رد اعدادطاع اعداہ ہی 
ان جھلوں میس لے دوچ ہیں اورتیسراخاط سے ۔ ان جملوں کے دومطلب کے ہیں اس لے وہ انات 
ایک کی ایک شال سوج کے ہیں جوا ہم ازج ے؟ ل رو رکے_ 
× اور ر کا حاصل جمع 0 سے بڑا ہے۔ 
یہاں ہم اس عالت می لایس ہیں کے معلو مک ری سکہآ یا یچ سے یا فاط ج بک کپ میں علوم روک ×× اور و وکیا 
یں مال کےطور برفلط ے جہاں 1= دہ 3= ر ہاور ے جب 1= × اور 0 = نز ے۔اں لے بی ممل ان 
کلت رہ 


ہیں کیا آپ 


2 راف 
کن نی کی اعداد:داود:زکے لیے ہبداود: کا ج ڈ0 سے بڑاے ایک بیان ے۔ 
اب زل جھوں رور ے: 
کتنا خوبصورت! 
دروازہ کھولے۔ 
آپ کہاں جارہے ہیں؟ 
کہ اتات ہیں ؟ یں وہ ہلا ا ار رنہ برای سر یت۸ 
یس اک ھک ی کک مان س مانا اکا _ وہ کن میس نب کلی ما تا ہواکل ہوا س طرں کے اف واقیات 
شای ہولء میا نا تین ہیں۔ AE‏ رادان ور 
کے جمعہ ہے 
ایک ییا یں ے۔ ےم رت ترات کے ےمان ووسرےدنوں ےسا ی طرں 07 ول ان جملوں 
کے ےی بھی نو ہوٹی چہاںا ا (pronouns)!‏ موچ وو ہو جب ہک لہ 7 ا شآ در یکا ۶ال دیا و +واور ,ہت ے 
لف متا مات کے یہ جہا کہ بیہاں و پا“ ویر وره شال کےطور ر لے 


وہ ریاضی پس بی لے ہے 
کشمیر یہاں سم بی دد ہے 
بیانات ہیں میں 
ھال ایک دوسا ھدرے 


ایك سہیۓ میں 40 دن ہوتے ہیں 
کیا آپ اسے ایک جیا نیل کے؟ ہے بات لو کر بیج ےک اد یہ جلے میس دکھا گیا وققہ ایک تروت وہ کہ 12 
”بیو مس ےکوکی سا کن ہم جات ہی ںکہ جم پیش فلط سے ( مین سے بلا عاط ) کیرک ایک مت میں تیادہ سے زیادہ 
فو ںی تحداد 31ہ وٹی ے۔اس ے ہے جم ای بیان ےا طر ایک گل ج بیان ماتا ےوہ یقت ےک یا جم 
یفاکان دونو یں _ 
ج بی ہم جیا نات پرکا کے ہیں ہم عام ور برای چھ و روف م ...سے ظا ر ے ہیں تال کور 


رافیا ٰ اخرلال 383 

E 4‏ ایی شگر م مون ے“ تر ےنا کرس ںا ےا ں ر یکا عکاے۔ 
و ۲ کک یی شرم مون ے 
ال1 جا سی ےک کیا یل لے میانات ہیں۔اپنے جوا بک وج ان کے 

00 8 6 سے سے (ذذ ری ٹ ایک مر وسیٹ ے 

(ذذز) سور ایک ستتاردے )رای ای یکیل ے 

03 بن رباولوں کے پاش یں موی (۷۰) بیہاں ےی انی دورے 
(1), بی فاط ےکیولکہ 8ء6 سے زیادہ ہے ۔ اس لیے ایک بیان ے۔ 
(ii)‏ یربک فاط سے کوک پا لے یٹ ہیں ج وی ورک ہیں ۔ ال لیے ایک بیان ے۔ 
(ذذڈا ساس کے ر کلے غاب تک کی یقت نے کو ایک تتارہ ہے اوراس لئ بی جملہ یش ES‏ 
باق ےب 
(۷ن پیش روط ےا آظظریے ےک لوت ر یا یکو ہن دکرتے پر ان کے لے تز کن ےکن دوسرے کے 
لےا یٹنیس ہوگا۔ ا کا مطلب کیہ کیٹ یں ہے۔ال لی ھان ےہ 
۷ پآ شس کے فر مو یغاب کی تد رن خی موی حقیقتف سے کہ پاش ہونے بے کے اول ذس ے۔اس لئ می جملہ 
یش چا لیے بیایک یا ہے۔ 
)پیک سوالی ہے جس می لفظنیہاں' بھی مو جھدہے۔اس ے ایی ان کل ہے۔ 
او ےک مال ہی داف ےک ہم جب ہگ کت ہی ںکہ ہے مل ایی بیان ے٢‏ یں بیش بہکہناچا ےک ای اکیوں ے۔ 


ا کا ہکیوں اس کے جواب سےزیادہا ہم ے۔ 
نشی 14.1 


1. یچ دی کون ے مل بیانات ہیں؟ اپینے جوا بک وج بات بیان کے 
)) ایک کے میس 35 دن ہو نے ہیں 
41 دبای لے 


4 راف 

(ز) 5او ر7 کا وع 10 ےزیاددے_ 

(1) ایک عددکا مرح ایک فت عاد ے۔_ 

60 پا لی کے ضلع بابرا بائی ر کے ہیں۔ 

(:۷۷) اس سوا لکا جو اب دو-_ 

(۷11) (1ح)اور8 کا حا لضرب8 ے۔ 

3ذذ ایک لت کے تام اتر ر ونی زاو یو ںکا چم ژ 1809 ے۔ 

(٭ن) آ رجآ نہ ی نرادن ے۔ 

)١(‏ مام یاعد ادوچ یی اعراد یں 
2. ین ا ہے جلو ں مثا دن ج بیانات نرہوں جوآبا تک ہیی کت _ 
14.3 کے بیانات برا (New Statement from OM ÛUs‏ 
ا ب ہم ال ط رح کے ط ربقوں بیغ رک بی ےتا ک تکار ے پا س مل جود یا نا سے نے بیانات بنا سے جاک .ایک اکر ہی 
رای دال' جورع إو (George B001)‏ نے ان ی کاب“ 1854ê (The Laws of ThoushD AS‏ 
یس ان طل ریقوں ر بات چ تک ایا ۔ بیہاں تم دوط بقل ب بات چی تک بی گے۔ 

سے انات کے مطالعہییس بعل ندم کےطور رہم الیک بہت اہم یلتک برغو رک کے ہیں جس سکااستحال چم انی ر یاضیالی 
بنا تکواو گرا سے کن می کر بس گے باتک تصرف علو مک کی ےکدد نے ہو ے بیان ےکی کن ہیں جس سک وج 
سے اسے درس ت کہا اکتا ہے بلک ہک کرای بیان ک ےکم یامعی مو ےکا وو رست کی نکیا ہا تا _ 
11 ایک :یا نک ی (Negation of a Statement)‏ 
می مان ےا کارا ںیا نکا کہا تا ے۔ 
م ذیل یا ك ۶ ہے ہیں: 


اس جیا نکا کے 


: 


اتال 385 


e 


: 


٣ 


ر 


اسے اس طر حبھیککھا ہا کا ے 


یه غلط ہے کہ نئی دہلی ایك شہر ہے 
اےسادوطوراسںطرب بھی میا نکیا جا ا سے 
نئی دہلی ایك شہر نہیں ہے 
رف1 اک دز ایک بیان ےب م کی کی ایک بیان ے اوراسے فو ^ سے ظا رکیاجا تا ےء اورا ےا ی رح 
بڑھا اا ےو 


ایک با ی بناتے وقت ای ر کے ج وم ینیل سکیس ےا فلط ےک کابھی استما لکیاجا جاے۔ 


۾ ۰ مم 





بہاں الیک مال ہے جوتت رز کر ی س کک طر۴ , بیان ےی بین رک نے پر ہم ا کے کے لیے ایی سو ٹیس 

کہ یکر کے ہیں۔ 
ط جرسنق سام ہر شنھ ےج بو لتا ہے۔ 

اس تل سے انارک نا ہیں یی با تا ےکہ م لوی ری میس جر میس بولنا۔ ا کا یمطل ب یں ےک یکوٹ یآ وی جننی 
س جن یں بوتا ا کا مطل ب صرف بی ہ ےک یلم سک ای کہ دی جن میس ریک بولتا۔ 

جھماورزیاددمشالوں پورگ یں کے 
مثال2 یناتک نی کے 

رن ل کےدوفوں وتو کی لسبائی برا ہوثی ے۔ 

41 7ہ ایک ناش صردے۔ 
ل (ن) پیا اتا ےک ای ک ل می دوٹوں وت و ںکی مہا یراب ے۔ا کا مطلب ےک ارآ کو یھی یل 
E‏ کا اموک ۔ اس میا نکا و ۔ 


یھ غلط ہے کە مستطیل میں دونوں وتروں کی لمبائی برابر ہے۔ 
اس کا مطلب ہے بیان 


6 راف 

کم سے کم ایك مستطیل ایسا ہے جن کے دونوں وتروں کی لمبائی برابرنہیں ہے۔ 

() بیان(ذ) کی اس طر ‏ یکسا اکتا 
یھ کیں نہیں ہے کہ 7ہ ناطق ہے 
اےا سںططر کیک جا سے 
7ہ ناطق نہیں ہے۔ 

ماع 3) ذ یل سانا تک یک اور ہا تج ےک کیا اانا تچ ہیں٠‏ 

( ای عم ے۔ 

(ii)‏ ا اکوئ ظا رس وج دی یں ےجنس کے باروںشلئ برابرہوں۔ 

(ii)‏ رای ی عدد0 سے ڑاے۔ 

(۷)) 3اور4 کا وو وے۔ 
گل () یا نکش ے 

یھ غلط ہے کہ آسٹریلیا ایك براعظم ہے 
ا سے دو ہار ہا ی طرں اجا تا سے 
آسٹریلیا ایك براعظم نہیں ہے 
م ہا ہی ںکہ یبن فللا ہے۔ ۱ 
ا با نکی ے 
یه گیس نہیں ہے کہ ایك ایسا چار ضلعی موجود نہیں ہے جس کے چاروں ضلعے برابر ہیں۔ 
اس کا مطلب ذ یی بھی ے: 
ایك ایسا چار ضلعی موجود ہے جس کے چاروں ضلعے برابر ہیں۔ 

ییا درست ےکیونک ہم جانے ہی ںکہرع ایک چا ی ہے ننس کے چارو نم برابہ ہیں۔ 
(iii)‏ یاک ی ے 


ریاضاٰاخرال 387 
یه غلط ہے کہ ہر ايك طبعی عدد 0 سے بڑا ہے۔ 
اسےدوپارو اسر ااا ے 
ایك ایسا طبعی عدد موجود ہے جو0 سے بڑا نہیں ہے۔ 
برا یک فلط میان ے 
(۷ن فی بے 
یه غلط ہے که 3 اور 4 کا مجموعه 9 ہے 
سے اس طر حکچھ یکھھا جا کا ے 
3 اور 4 کا مجموعە 9 نہیں ہے 
ا 
14.3.2 رب بانات (Compéund statements)‏ بہت سے ر باضما ی اتات دو یا زیادہ بیانا تک 


جوڑنے ےم اکل کے جاتے ہیں ء مھ جا ےا کے الفا اور یا و خی ہکا انتا لک ر کے _ 


م: بلب یا تار باندھن میں کچھ غلطی ہے۔ 
یہ مان ایی تاتا س ےک بلب کے سات ہے فاط سے با جار باند ین یس پٹ رکعھی سے ا کا مطلب ےک دیا ہوا بیان 
تخیقت میں دوکچھونے بیاجات ےل کر بنا ے۔ 
و: بلب کے ساتھ کچھ غلط ہے 
: تار باندھۓ میں کچھ غلطی ہے۔ 
سے جوڑکر 
اب ان عت ےک وو بیانات ذ گ٣‏ لکی رخ میں٠‏ 


٦ ۹‏ مفرد عدد ہے 


CC 7 


ہدولوں میانات ال رب جوڑے جا کے ہیں اور 


8 راف 
7 منفی اور مفرد عدد دونوں ہے۔ 
ایی م رکب مان ج 
ہیں ذلا رای فک طرف نے جاتاے: 
ریف 2 ایک رب بان دہ مان ے ج2 باال سے زیادہجیانات سے لکر بناہے۔ ا کی ٹیل ہرایک بیان ایک 
ج مکی میا نکہلاتا ے۔ 
تم ذ یں الول فو ہے ں۔ 
مثا ل 4 ل یا رکب بیانات کےا جا ےکی ینا عاو م کے ۔ 
(i)‏ مان خیلا ے اورا ں ہری ے۔ 
21 پار موی ےاورٹھٹرک ے۔ 
(ذزز) تم تاکن اعراو تق ہیں ادرقما م ی اع رادجو اعدا د یں ۔ 
(1) 0 ایک شت عرد ے بابک اک عددےے 
م ایک کے بعدایک کرک یں گے۔ 
(1) ج مکی جیانات ہیں 
ت: آسمان نیلا ہ4 
و: گھاس شر ر 
چو ے والالفط ”اور ے۔ 
(ذدا ج می اتات ہیں 
م: بارش ہورہی ہے 
و: اب ٹھنڈذك ۔٭ 
(iii)‏ ی اتات یں 
: تمام ناطق اعداد حقیقی ہیں 


: 


نیاترال 389 


: 
٦ 


ر 
و: تمام حقیقی اعداد پیچیدہ ہیں 
جوڑ ے والا لفط اور ے 
(iv)‏ ج نکی بیانات ہیں 
م: 0 ايك مثبت عدد ہے 
و: 0 ايك منفی عدد ہے 

جو نے والا لفظ" یا ے۔ 
نال5 زیی کے ج تی میا نات معلوم خی اورا کیک دہ ہیں یافالا 

(1) ایک مر ایک اتی ہےاوراس کے چا رول ظلع برابہ ہیں۔ 

(4) ت مفرداعرادیا لو جفقت یں ياطال- 

(iii)‏ اک انان مس ھا اک رستاے۔ 

re‏ اناور لو یک وارا کوت ے۔ 

(۷( 2 یک نان عرد ے باایک ران عرد کے۔ 

(vi)‏ 24ء 42 اورق اضف (multiple)‏ ے۔ 
مل 0 زی بیانات ہیں 

م: ايك بے ایك چار ضلعی ہے۔ 
و: ایك مربع میں چاروں ضلعے برابر ہوتے ہیں۔ 
تم جات کی ں کہ مدفول جیا نات ج ہیں ۔ بیہاں جوڑ نے والالفظ اور“ ے۔ 
(ii)‏ جر مکی با نات ہیں۔ 
م: تمام مفرد اعداد طاق عدد ہیں۔ 
و: تمام مفرداعداد جفت عدد ہیں۔ 


بردوفوں بیانات فاط ہیں اورانجیس جوڑ نے والا لف یا ے۔ 


0 ری 
(iii)‏ جوک ات یں 
:p‏ ایك انسان جو ریاضی لیتا ہے وہ ۷۸6۸ کرسکتا ہے 
و: ایك انسان جو کمپیوٹرسائنس لیتا ہے وہ16۸( کرسکتا ہے۔ 
ہہ دلول ییا نات درست ہیں ۔ بیہاں جوڑ نے والا لفن "یا ے- 
(iv)‏ ج یی ہینات ہیں۔ 
رز جندی کرد ہریانه کا دارالحکومت ہے۔ 
a GE‏ 
پہلا بیان درست سے کن دوس افاط ے ۔ ییہاں جوڑ ے والا لفط ”اور ے۔_ 

(۱) جز ءت ری ما نات ین 

ر © ايك ناطق عدد ہے 

J‏ ایك غیرناطق عدد ہے۔ 
بہلا بین غلط ے اوردوس اچ ے یال جو نے وا لفط بے 

(vi)‏ تزع یی انات میں 

م: 24ء 2 کا ضعف ہے 

و: 24ء 4 کا ضعت ہے 

: 4ء 8 کا ضعف ہے 
ول بإ نات درست ہیں ۔ ییہاں جوڑ نے وانےلفظ اورک ے۔ 
انس طلرں م مشاہ ر ہے ہی ںکبع رکب جیانا تتقیقت میس دو یاز یاد انات تا لک بے ہیں ہک الغا اور ا ا رہ 
ے2 نکر نے ہیں۔الن الا کا ر ی شی ایک اب مطلب ہے ہم اس ستل و لکش میس بات وی تک بس گے۔ 


10٦ 
: زم بیانات کی لک‎ 
مکی تائل ناڈدکادارا نا ذرے۔‎ )( 


: 
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e 


3 


نذا کیہ ایک میں ے۔ 

(زذؤ) م شلث ماوق ی شلث یں شں۔ 

(1۷) 72ے ڑاے۔ 

(۷) ای بجی عردای د بے 
32 کیاہابات کے مل جوڑ ےیک دوسرے کے کی ہیں ۔ 

() عاد ایک ناش عدردئیں ے 

عاد اہک غ راگن ع ردکاں ے 

() عرو اہ ناگ عرد ے 

رد × ایک یرن عرو سے 
3 ف بل م مب بیانات کے ج کک یانات در انت کاو ہا کی ےکآ یاد ہیں با فلا 

() عد 3 ردج بابیطال ے 

(ii)‏ تام اعرادشبت میں ای 

(ii‏ 100› 3ء اورک ےق تل م ےر 
4 خا ص۰ الما ظ/ (Spetial Words/Phrases) f 3Z‏ 
چو جوڑ نے وائے الفاظطا ج رکب جیانات ٹیل پا سے جات ہیں مشا ل کےطور بی اور یا“ ویره یرہ عا مور پر یاضیالیٰ 
انات شش استعمال کے جات ہیں ۔ ایس ہم جوڑ نے دالا کے ہیں۔ جب م ان رکب مانا تک اتا لکمرتے ہیس ء ان 
لا ظا اکر دا رتنا ضرو رک ہے۔ م اک پہ بات چیہ تک میس گے۔ 
1 لظ اور ( "4۸4" ۱۷۰٣۴۵‏ 77:6) “یی ایک رکب بیان فو رک ناچا ےا لاوز شای ہو۔ 

م: ایك نقطه ایك پوزیشن حاصل کرتا ہے اور اس کی جگہ معلوم کی جاسکتی ہے۔ 

دبا ہوابیان دو نکی انات می لت ڑا جا مکنا ے کے 


و: ايك نقطه ايك پوزیشن حاصل کرتا ہے۔ 


2 بب اف 
: اس کی جگہ معلوم کی جاسکتی ہے۔ 
ہا لتم شاپ ہے می ںکسدوفول بیانات ہیں ۔ 
ایی دوسرے یا ناود ناچا پے۔ 
م: 42ء 65 اور 7 سے قابل تقسیم ہے۔ 

اس بیان مس ذ یل ج تی مانا ت شا ی ہیں 

وت سے قابل ی ہے 

: 2 6 سے قابل تقسیم ہے 

و: 42ء 7سے قابل تقسیم ہے 
یہاں جم جات ہی ںکہ پہلاغلط ہے ج بکردوسرے دو ہیں 
مار ے پاک جوڑنے وا لے ”اور کے لییے ذ یل اصمول ہوجو ر ہیں - 


1 رکب بیان نس می ںاور شڑائل کک ا اس کت ےک نات درست ہیں۔ 


2 نز کی یا ن جس میں اور شائل ے ناا کیاکی ان غا ہے( اس میس ہک شال ےک 
اس کے بک ج کی بیانات فاد سے بای کے تاھ ج تی بیانات فاد ےے)۔ 





مال 6 ذب ل مب میانات کےجز مکی ینا عا صیے اور ہا ھک مرب پان ہے فاا ۔ 

(ذ) ایک خط سی رصا ےاو رونو ں طرف لاک ر وور لے سے بر اے_ 

1 ۵ برای شب ت عدداو ری رد ےم ہے 

(iii)‏ تام زنواجسام ووا ‌اوردوا میں رت ہیں_ 
ہل () ی میانات ہیں۔ 

م: ايك خط سیدھا ہے 
4 ایك خط دونوں طرف لامحدود طریقے سے بڑھتا ہے۔ 

ہی دلول بیانات درست ہیں ءال لیے م رکب بیان درست ے- 


: 
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: 


ذ1ا ج می اتات میں 
وا 0 ہر ايك مثیت صحیح عدد سے کم ہے 
و: 0 ہرایك منفی صحیح عدد سے کم ہے۔ 
دوسرابیالن فاط ہے اس لے م رکب بیان غلا ے۔ 
E nG‏ 
:p‏ تمام زندہ اشیاء کے دو ٹانگیں ہوتی ہیں۔ 
۹4 تمام زندہ اشیاء کے دو آنکھیں ہوتی ہیں۔ 
ہی دونو يانات فاط ٹن ناس ےرکب بیان فلط ے۔ 
اب ذل یا ن کر کے 
م: شراب اور پانی کے آمیزہ کو کیمیاوی طریقوں سے الگ کیا جاسکتا ہے۔ 
ای لے بر اور کے سا تج رب بیان کےطور مو رکہیں کیا ما ے۔ بیہاں لف ”اور “دواشیاءکا حوالہ دتا ے_ 


شراب اور پا ی۔ 
ہیس ایک رور یلو ٹک طرف نے جاتاے۔ 
یکس سو کرایک بیان اور کے سا تج ایک رکب یات ہے جیا کاو پ شال میس لعا گیا ہے ۔ اس 





لے لف اور “ایک جوڑ نے وا نے کےطور راستتعا لیکو ںکیاجا تا ے_ 


23 لفظ نا (The word "Or")‏ ذ یل میا نکود بت ہیں - 
م: دو خطوط ايك مستوی میں ایك دوسرے کو ایك نقطے پر کاٹتے ہیں یا وہ متوازی ہیں۔ 
م جات ہی ںکہیے بیان درست تا ا مطلب ےک اکر دوخطوما ایک ست وی بیس ایک ووسر ےکوکا تن موس ء نب 
وتا زیا ہیں ۔ ای کے بی اگردوشطومامتواز یکس ہیں ءتب ود ایک دوس رےوایک قت کے ہیں ۔ وہر ےکہ 
دولول حا تول مُل بے یا ن درست ے۔ 
”نا کےسساتھ جیا نل ویک دک تیب می ہم پیل بیطلا د سے ہی ںک ”یا ان بیز بان یس دوطریتوں سے استعال 


4 راف 
موتا ے یی بے مندرجہ فلل ہیا لود نایا بے ۔ 

70 ھپ ٹل می ارت تال ی کے اھ اف ےی کے ا ی ساپ ے لی ے) 

ا کا مطلب ےا یکس جوتھالی کے ات سکربی نیس چا ہتا یی لن ےکنا ے بااکر ہیی نیس چ ہتا ت سک رم 
نے کنا ے۔ ایک ای سی اور کر دوفو یں ےکا ے یر شمولی نی کے ہیں۔ 
بہاں ایک دوسرامیان ے۔ 
ایك طالب علم جس نے بائیلوجی یا کیمسٹری لے رکھی ہے N.5٥‏ مائیکروبائیولوجی 
پرو کا کے لے درخواست دے سکتا ہے۔ 

بیہاں ہمارامطلب ےک لہا ہوں نے پا میلو بی اورک ی ددنوں مون ےر کے ہیں اکر وہ یلو گی یروگرام کے 
لے درخواست دے کے ہیں )ای طرب و وگلا جنہوں نے ان دونو سمونوں یس سےایک لے رکا ہے۔ ا سکیس میں چم 
دای یا کا استحا لک ر ر ے ہیں۔ ان دوٹوں ط ربیقوں کے ورمیان فرت نو کر نا۱ م ے کیو “بیس ال کی ضرورت اس 
وت ہو ہے جب ۴م ےجا کے خی ںکآ یاہبیان درست ے یا فا 
میں ایک شا لکود ناچا بے 
ال7 برای ہل یانات کے حاو م ےکک یاایک داشی نا یا خی رشمویی ”نا کااستعا لک ایا چاچ جاب 
گیا دجو بات مان کے 

() ایک کلک میں وال ہو کے ےا پکوپاسور کی رورت موک ا ایک وو جس می کارڑی۔ 

(ii)‏ اسکول بندےاگمر برای ککچھئی( نیل )سے پاانوار 

(ا) دوتطوط ایک دوس ر ےلواہی نق ےک کے ہیں یا توا زک ہیں- 

(iv)‏ لہا فر پا کرت یس ری ز پان کےطور بر نے کے ہیں۔ 
لہ یہال' ی“ دای ہ ےکیونکہایک اسان ایک ملک میں وا غے کے لیے دوٹوں پاسپپورٹ اور وور رکس رکٹ یکا رڈ رک 
کے 

(ذہ) بیہا بھی یا دای ےکیوک الول ی کے دن اورای ط رع اذ ار کے دن ہن ہوتا سے ۔ 
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(iii)‏ یہاں یا رول ے یوک دوشطوط کے لیے کک کیل ے دہ ایک دوس ے٤‏ کن اورب ی ری ہیں 
(۷) بیہا کی ا یشوی ے بوت ای کلپ ووو ں فر اور کرت ایک سا بیس لے ستا۔ 
رکب بیان کے لیے اصمول یا کے ار 


9 ۶ 9 ۲ 


درسٹ 5ت 7 


- امرب ان ا یک “کے ات فا ے جب دوڈوں ج وی ہیا نات فاط ہیں ۔ 
مال کے ور رز بیان کور کے _ 


م: دو خطوط ایك دوسرے کو ایك نقطے پر کاٹتے ہیں یا متوازی ہیں۔ 
چ ری :نات میں 





و: دو خطوط ايك نقطے پر کاٹتے ہیں۔ 
۷ در خطوط مووازیاہیں۔ 
تب جب6 ہے افلا ےاورجب: 6 خفصے۔ اس لے کج چ اقم جئے۔ 
ایک دو مے بیان رر کے 
م: 125ء 7 یا8 کا ضعت ہے۔ 
اس کے جز نشی اتات میں 
ون 125ء 7 کا ضعف ہے 
س: 125ء 8 کا ضعف ہے 
وولوں و اور فاط یں ۔ اس لے رکب بیان در غلط ے۔ 
دوبارہڈیل یا رکو ر کے _ 
م: اسکول بند ہےء اگر وہاں ایك چھٹی ہے یا اتوار ہے۔ 
ج یی بمانات ر 
4 اسکول بند ہے اگر وہاں ایك چھٹی ہے 


6 راف 
نلگررسے و نے 
دوٹوں واورء ہچ ہیں٠‏ ی لیےعرکب بان ے۔ 
ایک دوسرے بیان رور کے _ 
م: ممبئی کولکاتہ یا کرنائك کا دارالحکومت ہے۔ 
جز یی ہینات ا 
4 ممبئی کولکاته کا دارالحکومت ہے۔ 
r‏ ممبئی کرنائك کا دارالحکومت ہے۔ 

پید ولو ں جیانات فاط شی دای ےرکب بیالن فلا ے۔ 
ہیں پیشالوں ورک رنا چا ے 
مشمال8 زب میانات میں استعال کے گے ٹیا“ کیا مکی نان دای کے اور جا کی ےکآ ہینات درست ہیں یا فلا : 

|0 ۷/2 ایک تا عددے با برا کک عرد ے۔ 

(i)‏ لی وای لا رب ری میس دا لے کے لیے مو لوا کول سےا یک خت چا ہار کی ضرورت ا سکول کے اخیاری 

لوگوں ےیک خیاک _ 

(زہ) ایک ل ایک ما ری سے با پا ضلحوں وا کی رسای 

گل () مکی انات ہیں 
ول ایك ناطق عدد ہے۔ 
4 2ل ايك غیرناطق عدد ہے۔ 

ال جم جات ہی کہ پہلا بین خلط ہے ادر دوم کک ہاو لیا خی شموی ہے۔اس لے رکب بانچ ہے۔ 
تا ھی 
و ایك عوامی لائبریری میں داخل ہوۓ کے لیے بچوں کو شناختی کارڈ کی ضرورت ہ وگی۔ 
و: ايیك عوامی لائبریری میں داخل ہونے کے لے بچوں کو اسکول کے اختیاری لوگوں 
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سے ايك خط کی ضرورت ہ وگی۔ 

بے لا ری می ای وقت داشل ہو کے ہیں کان کے پا دوفوں میس ےکوئ یبھی ہے ؛شنا یکا رڈیاخطءاسی طرح 
اگمرانع کے اس رولوں ہیں۔اس لے بر دای سے۔ ٹیا“ عرکب یا ن کی ق سے جب ہچوں کے پاش وولو کا رڈ اور خرا 
دولوں وج ر یں _ 
(ن) بیہاں' ی“ یھو لی ہے۔ جب چم جز تی انا کو رع ہیں میں مکل ٥وت‏ کیان ج ۔ 
3 مقار 028 9) قدا ہے جو بمل کی طرح سے جیے ”یچ وجودمجس ہے“ اور سب کے 
لیے یک دوم جز و مل جور ماضیاقی ہیا نات یں نمایاں ےبھد وجود یس ےک ثال کے طور پر بیان حور کے۔م: 
ایسا ست طی ی و جرد ہیں ہے جس گے نمام اضلاع برابر ہیں ۔ا کا مطلب ہ ےا یل سے اک ایا 
مل ےجس کےتما اضلا ‏ جراج ہیں۔ 

ایک افج ہجدوجودشٹ ا ےر یب سے ہوا کے راک کے ے (یا سب کے لیے ے۔ ایی بیان پہ 
مور جیے_ 





م ہر ایك مفرد عاد دم الج . ایلپہھیرناطق عدد ہے۔ 

اکا مطلب ےک اکر 8 تام مفرداعداد کے سی ٹکو ظا رکرتا ہے :ینب سیٹ 8 کے سام اعدراد در کے لیے 0ہ ارک خی لق 
عررے۔ 

عام لور ایی ر یإضیا ف بیان ج وتا ےک رای اس سکودوبار ال طر اجا کے رد نے ہو سبیٹ 8 کے تام 
اعراو چہاں خا صیر تکواستحا لکر کک ہیں ا سخ الکو رمال یں نکر ےے_ 

ہیں ا سکابھی مشاہ ر مکنا جا ی ہک خا طود برا با ت کا پاتتا ضر و رک ےک د ےے مو ۓ لے مس جوڑ نے وا نے افظ 
کہا تارف ہوا ے۔_مشال کے طور بر لل وولو ں کا مواز ہے _ 
1 ۶ ایک شت عرد × کے لیے ارک شت حددردوجودمیں ےتا 77237 
2. ایک شت عرو روجور س ےتا اک ایک شت عرد × کے ہما ےنا نات >> 7 

عالاکہ بردڈول جانا ت سال دکعائی د سے ہی ء ببدفول ایک پات کہ رر سے یں _اصلیت مجس(1) جع سے اور 


8 ری 
(2) فاط ہے۔ اس ط رح ایک ر یاضیا ی کک ےک ولک ےکی تیب میں ایک مطل ب کل کے تا م مامتو ںکا بہت اخیاط سے 
تار فکرانا چا بے اور برعلا م ت٤‏ بل لج یل اتال ہوناجا ہے ہت جل ر ینیل اور بہت دم ےک _ 


٤ مج‎ 


الفاظ اور اور نی“ کوچ نے والاکہا جا ا ے اور یگندوجودیل ے اور ”سب کے لیے کوت ار اما جات ے۔ 
ال رع ہم نے د یاک بت سر باضیالی میانات ٹیل ہمان الفاظا مو کے ہیں اور می جانا خاش ےکہالن کے سا تج کیا 
معن ڑا موا ےنا طور بر جب متناف جیا نا کی مت یکی جا ےکر ف ہو۔ 


1 و م ایک م رکب بیانات کے لیے پل جوڑنے دا الفا کی بپچان سی او برا سے جنز ری میا نات تز بے۔ 
(ن) م نافارش ںاو رتام اداد یی یں ہیں۔ 
(1) ایک جع ردک مرع شبت ہے ی ۔ 
(نن0) ایت دور کی مو جور س جلری گرم ہوجا تا ےا وررات یں ج ری ےن کین كتا۔- 
(۷) 2 = × اور 3 = × مساوات 0= 10- × ك 3×7 کے جزرہیں_ 
2 ذیل میانات میں متت ہار ےک شناخت بجی اور ییا نار کان ی کے _ 
)0 ایک راھ ٣د‏ جواپنے مر کے با ہیں 
() پرایک 09-227 1+ x‏ ےک ے۔ 
(ززز) ہٹروتان ل ہر اک و بے کے لیے یک داراحکومت موجودے۔ 
3 جات ےک کیا یانات کے جوڑےایک دوسرے کے فی ہیں ۔اپے جوا بک وج مان کے ۔ 
(6 3۸ ز- ب1 +۴ بج ے رای شق اراد ہاور کے لیے 
(ii)‏ ادرو ی ات شا حم کے ر > ر+× 
۹ لھا ےککیا ؤل میانات می استعا لک یاگیا ”یا خی موی ہے “رای ا ے جوا بک وج بات بیان کے _ 
() سور نج کاو ے باج ن روب موتا ے_ 
(ا:) ایک ڈ را ئوک لا سک ددرخواست کے یپ کے ا ایک را نکارڈیا ایک پیورٹ ہوناجا سے 


(iii)‏ تام اعدادشیت ہیں پاضفی۔ 


رفا ٰاخرال 399 
14.5 موم (Implications)‏ 
ا کش میں اکرب اگرصرف“ اور صرف اورصرف“ کے ہوم پہ بات چی تک می گے مال کے طور ر 
ان رور کے _ 
77ےے لیے را کت سےر یں 
جب )ماس میا نکود ھت ہیں م مشاہ ہکرت می کہ بد لے گے دو ہیانا تدم اور ہ کے مطاِ ہے 
م: آپ کسی ملك میں پیدا ہوئے ہیں۔ 
رپ اس ملك کے باشندے ہیں۔ 
ب بل اکر موو کٹا ے کرو اگ رج ےب بھی ناچا 
ایک سب ے ات تقیقت لے کے ل اگ بداو یہس ےکہمی کی کہتا ( کون خوا سکیس بات )وی جب کہ فاد 
سے۔مشثال کےطور ےا پا می ہیں برای کچھ پو کے بارے میس ایر لک کے ۔اسے دوسرے 
الفاظطا میس اسر رکھاجا تا ےم رکا دلو نا کے ہو نے لوی ا ہیں ڈالتا۔ 
مان کے لیے ایک اونظ سکم بن رکرنا رد ری س اکر و ہے ےکہ ییا ن کا مطل ب کل ےک و ہوگا۔ 
یہاں :انا تک کے ببت ےر لے ہیں اک دہ “مان طر یتو کی ذ بی بی نات ےس وتر کر ی گے۔ 
: اگرايك عدد 9 کا ضعت پر قب یہ 3 کا لٹ ہے۔ 
ان ع م ادر و انا تلطا مہ ے ہیں- 
م: ايك عدد 9 کا ضعت ہے۔ 
و: ايك عدد 3 کا ضعف ہے۔ 
حبار ت2ذ یگی ی جیما ہے۔ 
1 می ک طرف شان یقکرتا ےل ۹ < م سے ظا رکیا جا جاے۔ علامت جد شان یکو ظا مرف ے۔ 
الک مطلب ےک اگ رابک مرو 9 6ا حف ے٥‏ ےک یہ 3 6گ ع ف ے_ 
.جم کے لص بط رورت حرط ے 
ا کا مطلب ےک ےہا اک ایک عرو و کا وف ےکا ن ے اک لے لے کے ل ہک ہے کاضصعف ے۔ 


0 .رای 
3 ارف 
اس کا مطلب ےک ایک عدداس وققت و کاضعف ہوک اکر ہے 3 کا ضف ے_ 
4. کے ترو ری شرا ے 
اک مطلب ےک جب ایک عردو کا حف سے پلا زی طور پر 3 کا گی شحف ے۔_ 
و ٩‏ نمی م- 
انا ےک اگ رای کہم ر3 کف کیو ے متب بی 9 اضف یں ے_ 
1 شالف اور )Contrapositive and converse)‏ خالف اور ر گھ دوس 
اتات میں جر وط ہوا انات اکرب کے اتر نے ہہیں۔ 
شال کےطور رتم وبل اگ تب بیان ورک ے ہیں ۔ 
اگر طبعی(ہا ؤل بدلتا روب ی حگاتیاتی ماحول بھی بدلتا ہے ۔ 
تب ا کاخ یړک مان ے۔ 
اگر حیاتیاتی ماحول نہیں بدلتا ہے تب طبعی ماحول بھی نہیں بدلے گا۔ 
ہے بات ذ ا ن تل نکر عت ےک دولوں جیانات ایک کی معن للا ے ہیں _ 
مثالو9 زل ہینات کال کے : 
() اگ ر ایک عدد9 ےم وتا سے تب ہے 3 ےی یم موتا ے۔ 
(ii)‏ اگ ہآپ ہندوستالن یس پیرا ہے یں ہن بآ پ ہندوستانی شہرکی ہیں - 
(iii)‏ اگ رابک شلث اوی الما ین نہیں ےء ب بی مسا وی ضلی ہیں ے۔ 
کک ان جیانات تالف ے 
)6 اگ رکوکی عرد 3ے میں بوتا ےء ہے 9 ےکی یس موک _ 
(iii)‏ اگ رابک شلث ماو ی الا نیل ےب اوی ا یش ے۔ 


: 


نلاخردال 401 


ہے 1 


: 


3 


ر 
اوبردیی ہوئی ہایس جیا نک مخالف رمان ہیں اکر ڈو ےہاگ جو رت 
آ گے دوسر ےکن بک غو رک بی گے۔ 
دب ہے پان گرڈ “اکس اکرو ت ے۔ 
مال کےطور برد بے ہوے جیا نکا ہنکس 
م: اگرليیك عدد 10 سے تقسیم ہوتا ہے تب یھ 5 سے بھی تقسیم ہوتا ہے۔ 
7 اگرايیك عدد 5 سے تقسیم ہوتا ہے تب یھ 10 سے تقسیم ہوتا ہے۔ 
شال زع میا نات کے بک کے 
ایک ت عرد تب نو کی فت ہے۔ 
(i)‏ اکر پ لتاب میس مو چووتا میں لر ے یں مآ پکوجماعت مل ۸ ل کے 
(ii)‏ ا روح اعرادی اور طا ی طرں ہں/ تا < 8 مج ما -ہ ھی اک شتی تردے_ 


کل ان میانات کے مکی ہیں 
(i)‏ ارابك عرو 7 ت ےب کت سے 
(ii)‏ اک رآپ جماعت میں ۸ گر رال کے ٹون :تن بآ پ ےکسا ب کا یں کی ہیں۔ 
(iii)‏ اکر دو اعدادہ اورد ای طرں چک a—b‏ یش شبت جع عرد ےک 00 
ہم ھھاو رمشالوں برغو رک نے ہیں 
مال 11 ذب ل میس ایی مرب بیانات کے یپ ری ج کی میانا تک شا خت سیب می جا جب ےکک 
یانات درست یں یا ہیں 
)6 شا 0 ماو ی ای سے ب ساو السا شن ے۔ 
O‏ اعرا د ہیں ہحب طم ایک نا عدررے۔ 
کل (۱) جر یی بیانات اس ےد گے ہیں 
م: مثلث ۸8٥‏ ايك مساوی اضلعی ہے۔ 


2 رای 
و: مثلث ۸8٥‏ ايك مساوی الساقین ہے۔ 

کیو ایک اوی ای شل ت »سا وی السا فان ہے ۔م کے ہی ںک وی موا کب بیان درست ے۔ 
ذف ج یی ءیانات اس سے دے گے یں 

:p‏ ہاور ٥‏ صحیح اعداد ہیں 

ab :q‏ ایك ناطق عدد ہے۔ 
کیوئل وڈ اعرارک لضب اب عرو ے اوراس لئ ایک ناض عرد مب بان درست ے۔ اگ راورصر ف اگ 
عزاہت: ے سے ظاہرکیاجا نا ے۔ ال کا مطلب ے ذیل برا کی شی د کے انات مادو کے لیے ۔ 

() جڑاگراو ضر گرو 


(ii)‏ و اراو ن 
(iii)‏ وضروری اون یہ EDIN‏ 
PG o‏ 


ایک شال رر کے 
ال12 بے دو بیانات کے جا ےد بے گے ہیں ان دوٹول بیانا تک اکر اور صرف اکر کا استتھا ل کر کے جوڑ ےے۔ 
لک 2ی س کےمام اضلا ع یرام ہیں 
و کرای یل کے یاروں ضط بابر ہیں بب سیل مع ے 
:p (i)‏ اک رایک عدد کے ہثرو ںکا ت م ہوتا ےت عرد 3 سے سے 
و اکر ایک عرد 3ے م ہوتا سے جب اس کے ہن رمو ںکا جوڑچھی 3ے م ہوتا کےا 
سس () اک ل ایک رع ہےاگمراورصر ف اگ رای کے یاروں لے ہراب مہیں۔ 
(ii)‏ ایک عددد ےم ہوتا ےکر اور صر ف اگراس کے ہندسو ںکاجوڑ 3ے م ہوتا ے۔ 


1 ذیل یا نک رسب“ کااستما لکر کے پا غ فط ر یقوں میس وبی مطلب رک ہو ے ووہا رو کے _ 


: 


راضاںاخرال 403 


: 
٦ 


اکر ایی بجی عددطاتی ہے ہب ا کا مر بھی طاقی ہے 
2. ذ گل میانات سک الف اور مگ کے 
)6 اگ :ایک مغردعددے تب ایک طاقی ے۔ 
() اکرو وور متو ای ہیں تب و ایک بی موی میں کی ں کا یس کے_ 
(iii)‏ کوئی شش ری ےا سکا مطلب ےا کا درجم ارت 
0 آ پ جومم ریک وور ی طرح ےکی یھت اک رات ابی است رلا لک جات ۔ 
2 :ایک جفت عرو ےش دا یکرتا ےلہ× ر م ہوناے۔ 
3 فلل اتا او اردب کک کل س کے _ 
)6 آ پکو ا زم تل ہانی ےا کا مطلب ےکآ پکی وستاو ہا کک ہیں۔ 
)ا سیلے ےزاورد یط لی پارہ جا © و یں ای کہ تک ربی سلے۔ 
(ii)‏ ایک جا ی یک توا زی الا ضلاغ ےراس کے وت ایک وسر ےکی فک ریں۔ 
(iv)‏ کل ۸ الکن کے کے یشرو رک ےکا پ ای دار ی شق حم لکریں۔ 
4 (٥)او۔()‏ ما نات دیے گے ہیں پچ د سے گے بی نا تک مخالف ایک دوسرے کے بیس طور شاخ کے _ 
(ہ) اگ رآ پ دی ارت ہیں ہن بآ پ کے پا سردئ اک ےکپٹڑے ہونے کے 
(1 اا پ کے پاک ردک ےک ےک ہیں ہن بآ پ دای بی ینار ہیں ۔ 
0 پ کے پاک سرد ہو کےکپٹرے ہیں ہن بآ پ دی س ر ہیں یا 
(b)‏ اگ ایک ھار ی ایک وا زی الا ےب اس کے وق ایک دوس ےکا فکمرتے ہیں۔ 
)6 اکر ایک پا ری کے وت ایک دوسر ےک تی فک کرت ہیں بب ا ری ایآ شتا زی ضلا یں ے۔ 
(i)‏ اگ رایک جا ری کے وق ایک دسر ےکی تی کر تے ہیں :تب توا زی الا ے۔ 
6 مم ری مانات (Validating Statements)‏ 
ال حص ہم بات چی تک یل کے ج بکہ ایک بیان درست ہے۔ اس سوا لکا جاب دی کے تام ذ یل سوالو ں6 


جوابد ینا ہوگا- 


4 رای 
اش ییا نکیا مطلب ہے؟ ا سکاکیامطلب ہو کہہے بیان درست ہے اور جب ہہ بیان درست ے؟ 
ان سوالات کے جاب اس جات فص ہی سککون ےنا الفاظ اور جو چم او ریا 'اورکون سا اشارہ* گر اور 
صرف اک امرس اورکون سا مقداریے ہک کے لے“ ٤‏ دسل ے در کے مہو مان میں طاہ ہوا ے۔ 
بال ہم بوط رو یہ بات وی تک یں گے بمعلو مکرنے کے لیے جج بک ایک بیان مت ہے۔ہهم عام اصولوں 
کہ رست نا فیس کے می جا کر نے کے لی ےک کیا بیان درست ے باغاط 
ا لاٹ اگر و اور و ریاضیاتی بیانات ہیں“ تب ترتیب میں یه د کھانۓ کے لیے کہ بیان ”م 
اور و“ صحیح ہےء ذیل اقدام اٹھائے جائیں گے۔ 
رم1 کے یانام ہج ے۔ 
رم2 دکما ےک با ور 
اصول2 ”نیا سےساتھ بانا 
ار جواود ور قیال اتات ہب یکا ےک کیان اہ کک ل وکنا ہے۔ 
کس 1 ےہا کے ہو ت کہ غاا ےہ دکھا ی ےک ۾ 3 
ں2 ہما ٢و‏ کہ و فاط ہے دکھا ےکی م ہو 
ا ول3 پاات گر“ ےساتھ 
ییک کرو “ہیں تھے شروت کو 
ں1 ہیما ےک م ت ے شام تک ھک و ہوناجاے۔(سیدحاطر یق ) 
نج یما و کہ و غلا ے ایت کہ م جح ہوناجا ہے۔(خاافطر اڈ ) 
اصول4 گر اور صرف اگر“ کے ساتھ بیانات۔ 
با تےکر نے کے یہو اگراوبصرف ارہ “یں وکیا ےک شروت ہے 


رفا اتال 405 


() اگر م صحیح ہے“ تب و صحیح ہے اور ((ة) اگر 4 صحیح ہےء تب م صحیح ہے۔ 
اب ہم پر شالوں رور نے ہیں۔ 


مال 13 ہا کیا ذ ليان ج یناد 
اکر 7 € Xx, Jy‏ اس ظرں ہی ںکہ × اور رطان عرد ےک رطا ل عررے 


کل مان کے 7< ,× : م ا ل رب می ںک ہاو وطاقی ہیں 


٩:‏ طان ےب 
سی کے میا نکی مر یک جا کے کے ےم اصول 3 ایس 1 ین لکرتے ہیں۔ دو مہ مان ہوگاک لہ م ی 


چاه ےن 
٠‏ کی ےکا مطلب ےک :داودطا یچ اعداد ینب 
Noe < x = 2m +1‏ کا یگ ا + RE‏ در کے لیے۔ اس طر 
xy =(2m +1) (21+1)‏ 
22mn + m+n) +1‏ = 
بدکھا جا ےک × طا ے۔ اس لیے ءدیاہوابان کے 
اك یی م ا سکی ہار ا صول 3 جس 2 استوا لک ےکر ایا سے ہیں +ٰب ب وبلط ریت کے حاب ے٢‏ کے 


ہڑعھییں کے 
م ہمان ل ب کہ و کا ہے۔اس سے بیظاہرہوتا ےک یں بیان و کے فی پو رک ےک ضرورت ے۔ یہ 
پان د ا ے۔ 


واضلضرب × کے “qd‏ 
راس وتن ےگ رصرف<×جقت سے یزاس سے ثابت ہوتا ےک م یں ےا طرں بھم نے شای ےک 
J PB‏ 


اوہ کی شال ہے سورت حال بیا نکر ےک ٩‏ < م وای تکرنے کے لیے ہ مہ دکھانا کی 





ےل 4 > ع جو یال 0 < 7 الف ے۔ 


6 ری 
مثال 14 جا کی ےک۔کیاذ بل بانچ ے باخاطا کا الف اکرانے کے بعد اکر 2 € :ہج اکب × طای ےء 
روولوں × اور پر طالگیں۔ 
نعل جم میانا تکو ایک نام سے ہیں جیہ اکچ د ا گیاے۔ 
:× طاق ہے 
0وفوئون٭ اور رطا ق ہیں۔ 

ین جا کر ےک کیایان ۳-9 ج ہے پاڈل اس الف یا نکی جا کرنے ےن و کد م -۔ 
اب 9 ایل ھک رونو :اور رطان ے۔اس سے ظا ہا کہ ٭(یار ) فت سے ب 20 = ×× چجھھ تج عردم 
کے لیے 
ای لے 2700 = xy‏ کک لیے نے کیک کہ زشبت ےوہ لہ 7 کے بر چم نے دکھادیا 
pg‏ اوراس ےڈ مایا ن ے۔ 

ا بکیا موک جب کم ایک تالف اوراس کے کو ات ملا س کے آم اس پر بات چی تک می گے۔ 
“یس زی اتات کر نا جا ہبے۔ 

:ايك پانی کا برت ن أدھا خالی ہے۔ 
و:ايك پانی کا برتن آدھا بھرا ہوا ہ۔ 

م بی جات می ں کہ اہ ہلا بیان ہوا ءذ دوسرا ان موک اورسا تج بی اگ دوسرابیان وکا تب پپہلا بیان ہوگا۔ ہم اس رح 

ا تیش تل و چیا کے ہیں 
اگر ايیك برتن آدھا خالی ہےء تب یھ آدھا بھرا ہوا ہے 
اگر ایك برتن آدھا بھرا وہا ہے ء تب یه آدھا خالی ہے۔ 

تمان دو با نا تکوجوٹڑ تے ہیں او رڈیل حاصل ے: 


ایك برتن آدھا خالی ہے اگر اور صرف اگر آدھا بھرا ہوا ہے۔ 


ریاضااخرال 407 
اب ہم اس دد ےر بے کور ے ہیں۔ 
31 صاد(الٹ) کے ذ Contradiction)‏ ر)ہاں ات رن ےک کا مان م درست 
ہے ہم مہات ہی ںکہ م یں ےن ےجب م ایک نے پک مہ ںک ہار سو نے کے الٹ ہے۔اس 
یمم اس نے پر کٹ ہی لک ودج ہے۔ 
ال15 تضاد(ا لٹ ) کے لے ےت لی کے 
:p‏ 7ل یک ران عرد ے۔ 

کل ا لعل ری میس ام ےہا کے ہی ںک دیا ہوامیان غلا ے۔ اکا مطلب تم مہ ماتت ہی ںکہ 7ہ ایک ناگ عردے۔ 
ا کا مطلب ےک برشت ت اعدادہ اور ہوجو ہیں تا اک 4 = 7گ چہاںہ اور ط سکوی مشت رک جر وض ر یں ے۔ 
مادا ت کا می کر نے پکیں ماک ہوتائے 7 جک ”ط7 ے ڈو ج = 1ء a‏ تیم رتا ے۔ اس لے ایک جج 
مااے ے وجوش ےت اک 1c‏ = ۾ جب مل = اس اور GWE‏ 
اں لے 7 < 49c” - ۶ = 7c‏ = 762 و یمتا سے کان چم پل بی ےب تک کے ہی ںکہ 7ہ وتم 
کرت ہے۔اس سے پم لتا ےکہ 7٤ہ‏ اور ط کا شت کہ ج ضر ینک ہمارے بل نت کے میکس ےک ماود ضط مکو 
مش رک جز وض ر یں ے۔اس سے بودکھای دینا ےک مارا ماتا 7ہ ایک تاکن عددے غلا سے ۔اس لیے 7ک ایک نر 
اف عدد ےج ے۔ 

گے ہم ایک رق پہ بات چی تک میں گے جس سے ہم خاب تک ری کہ ای بیان اط نے ۔ اس ط ہے مس ایک 
ہے۔ ہیام ہو دا با تک لاد یتاس ےک شال د سے ہو بیان کے ہنکس ے۔ 
مثال15 ایک نس مثال د ےکر ہابت کی ےک قل بیان فاط ہے ۔ اک و ایک طا شی عدردے تب ایک فردمردے۔_ 
گی دیاہدابیان اک کا مے اکر م بو “یی راب تک نا ےک برفلط ہے ۔ ا سمل کے یمیس بیبدکھا نے 


8 بی 
کی ضرورت ےک اکر جب 0" اسےخاب کر نے کے لی ؟ میک طاق جع عدار کو کے ہیں جوک اک مفردعد ہیں 
ہے۔9 ای طر کا الیک عردے۔اس لے 9= 1 ایک مس شال ہے۔اس ےم اس مھ کے بی نکد یا ہوامیان 
غلبا ے_ 


ا ندٹ|ر کی می مت د دی مش لوک ا ستحال میا نکونا اہ کر نے کے کیا جا نا ے۔ حال اتک بیان کے مو اف 


۹ب 9 





1. وکا جک بیالن 
کو کے تک 0= x + 4x‏ ب0 ےت سے راہ 
() سی رسا م ےے ے (:) تما د(یٹے) کےط بے ے (((:) تالف ےط ر لے سے 
2 دکھا کیان ہیں کی شی املڑار ی اورم کے حا = کا مطلب ےکہ = ے “وی ہوئی ایک یٹ شل 
ےل ے۔ 
3. ال فط ر لے کے ذر ےچ دکھا ی ےک ذل باک درست ے۔ 
م: اگر ×ایك صحیح عدد ہے اور × ایك جفت › تب بھی جفت ہے۔ 
4 ایک تالف شال کے ذ ریہ دکھا ےک فلل بیانات یں ہیں - 
(i)‏ :اگ راک شلتث کے تھا مز او ے برابر ہیں :نب شل اب لضفرجزاوبیخشلث ے۔ 
() و: سماواتع 0 = 1- ”× ر درد کے پا می و ۶ن۔ 
5 ذعگی می کون ے بیانات نع ہیں اورکون ےفا؟ ہرحالت میں ایک تر وج تا ےکاییا کیوں ے؟ 
(i)‏ زدائر ےکا راہ صف قطردا ر ےکا ٹوىی ور ے۔ 
(41) ۹: دائر ےکا ملز ادا ے کے مقو ی وت کی تی فل رتا ے۔ 
:r (iii)‏ دائر وہ نان کاایک نا ص ے۔ 
(iv)‏ و:اگکرتداورہ ہچ اعداد ہیں چی لا < × س ر->-_ 
:r)v)‏ 11 ایی نان عردے۔ 


: 


راضاں!اخرال 409 


ہے 1 


: 


فرق مثا 
ال17 جات یچ ےک کیا کب بیان س استعا لکا گیا ےب“ یشوی سے یا داشی؟ رکب بیاتات کے جز وضر بی 
میانات کے لے اورا کا استتعال مہ جار ےکر نے کے لے کے :کیا رکب بان ے یں ۔اپنے جوا بک وضاح ت کے ۔ 
6 آپ کے ہد ے ہیں جب پاش مون سے یا آپ در پاٹ ہوتے ہیں۔ 
گل دیے ہوے بیان سک استمال دا شی کوک یکن ےک جب پاش پوپ در ہاش ہوں _ 
د یک یا کےجز نکی بیانات ہں: 
م: آپ گیلے ہوں جب بارش ہو۔ 
و: آپ گیلے ہوں جب آپ دریا میں ہوں۔ 
یہاں دوٰوں ج تی ییا اٹ ندال لیے مم رکب پان یی ے۔ 
شال 18 زی اتات نی تھے: 
(i)‏ واا ی عر دہ کے لیے AX NZ‏ 
(1) و ایک ناگ عرو م وجو ےتک 2 = 7ا _ 
(ز) :تام پرندروں کے پ ہے ہیں۔ 
(۷:) :نیاوی طور مت م کیا ر ای پڑت ی _ 
کل (:) م کی ہے ىر فلط ےکہ ےکا مطلب ےک شرو ٭ > تیا اعرا و کے ہے نیس ے۔ 
ا ےا ی طرں دکھایا جا سا سے۔ 
7 ایک تی ع رور مو جود ےت کہ تن۔ 
(11) و ےی ہے غل کہ ہہ“ ء ان رح ۹ - بیان ہے۔ 
qd‏ :ایک الہ اناگ عرو وجوش ےک کے _X”‏ 
اس یا نکودو ہار اسر بھیکھھاجا سک ج 


0 رای 

4 :ا اعداد کے لیے 22 
(1-ؤ) یا کی ے۔ 

~r‏ :ایک الا یرند ومو چو و ےجس کون رکیں ہو 
(:) دپے ٢ے‏ یا نی کہ -: ے۔ ایی الیماطال بم وجودی ے جو بنیا وی رابرد یشیش بڑھتا۔ 
ال19 لفط ضروری او رکا“ کا استعا لک کے بیان' ہچ عرد طاق ے اگ اور صرف اگر nُ‏ طاقی ے “کودوپارہ 
کک اتی ہا کی ککیایا ن ے۔ 
گل وکا کن شر کی عرد طا ٢وک‏ ۶ طاق ہونالا زی ے۔ مان ےم ادر و ہیانا ظا م ے ہیں- 

دا عدد+×طاق ے۔ 
nq‏ لا ے۔ 

گے کیک جا کر کے باک کی کک رتو او اکر ووم“ جے۔ 
یس1 اروف 
اہ مب مان ے۔ 

اکر عدد×طاقی ہے تب ٣‏ طاق ہے۔ ہم م جا کل ککیا ییا ت ج یں مان لینا چا ےکہ رطا 
ےب 1+ n = 2k‏ جہاں: ایک جج عددے۔ اس طرح 

n” = (2k +1) 
- 4k +4k +1 

اس ہے ۸ ایک ججفت عرو ے اہک زیاددے اوراس ےطان ے۔ 
ں2 رف 
اروب ایگ مان ے۔ 


اماک مرو ےا ور 7 ط ئ ےب رطا E‏ 


راضیا ی اخال 411 
یس مج کم پا ےک کاب ییا درست سے ہم ا لک جا خالفط ری ےکر ے ہیں ۔ ا کا مخالف مان ے۔ 
اکر ایی جت عدد سے بب 2 اش مردے_ 
ہت ہو ےکا مطلب ےک 2> ۸ ی کے لیے جب 4۸ = ۸ ا ض۸ جفت ے۔ 
مال 20 ہے ہوے بیانا تک شاخت کے یضر وریا وتم ل یں 
:گآ پ 80 کلومیٹرئی کے ےز ی دہ رفآ ر ےک ی چلاے ںآ پ ج نموا ۔ 
مل ان ےم ادر وبیانا تکوظا ر ے ہیں 
دز آپ 80 کلومیٹرئی نکی رفزارسےز یاد ہکا ی چلاتے ہیں۔ 
و آپکوجماندد یناہوگا۔ 
یہ ہے ےکر اکم و ب واشارہ وتا ےہ co‏ رل ےکی ا مطلب ے80 کلومیٹرئی کن سے ڑریادہ 
چلانا ماضددسینے کے کان ے۔ 
یہاں رو رک شرط ےک 80 کلومیٹرئی کھنے سے زیادہ چلا ٠“‏ 
نے بھی یا ہرکرتا ہے 2" ترو ریا ہےر کے ےوہ 
ج بآ پ80 کلویٹرئی کھنے ےا ور چلا میں گےء لا زی ط ور پآ پ پر مان وکا ییہا ل شرو ری رط ےکی رما نون“ 


شرن نت باب 4ر تن 
1 یل مانات کی کے: 
(i)‏ وو 2-9 و 0 بھی شثبت ے۔ 
(ii)‏ وذ ر لے کے گے ت مخرا یں 
(iii)‏ - ےا < × )1> x‏ 
(iv)‏ ۶ا عدد ہد مو جود ےا طظر کہ 1< x‏ >0 
2 واک ل اا او اف دے۔ 
(i)‏ و ایک شی تجح عدومضردےاگرا کا شوم عل یصرف 'ا ا ورای کےا سے علا دوو ت _ 


2 ری 
(ii)‏ ےئ گرم دن ہہوتا میں مئ رر ےکنا ر ےجا تا موں _ 
(iii)‏ :نگم ہا مکی سے مت بآ پک پیا ںول موی _ 
3 ایک جانا تک اکر وح و“ کی کل س کے _ 
(1) ور پاش و رڈنا رو ری ے ج بآ پ رور ٥٥۷٥ء‏ پر لا گآ نک ی ۔ 
(ii)‏ وج ب گی باش مون ہےر پیک ہام ہوجاتا ے۔ 
(6) من آپ ویب سا کے (ھ ازو ا٥‏ ) کا ای وقت استما ل کر کے ہیں اگ رآ پ اس کے استتعا لک ےکی ٹیس 
و 
4 ا ذ گل ا ا اکبیاد رصرف اگ و کی میں دد ہار کے _ 
(1 )م :اپ ہیی ر کے ہیں ءن یچ دماغ آزاد ے او راکآ پک دما آزاد ےب آپ مکی وشن 
کے ہیں_ 
(11)و: آپ کے لیے ۸ گر یڑ ہا کر کے کے ے ابی ضروزی اد کان ےک آپ ابناگھع رکا کا م با قاع کی سے 
ل 
(:) :اکر ای پا ی ساوک الزادیے ےب ایک وول ے ادا یی ی ایی مل ےب ہے 
ساوک الڑاووے۔ 
5 دد بیانات ہے گے ہیں۔ 
ج: 25ء 5 کا ضعف ہے۔ 
250ء8 گا ضعف ہے۔ 
ان دوفو جیانا تک ”اور اور با“ ے جو کر رکب میا نا کی شکل میں کے _ دونوں ما لتوں می اش کی با نکی مت ر یک 
4 ےد ے گے میا نام تک ان کےسا ےد ے گے ط لے ےر یک جا کے ۔ 
(1) دز ایک رن ن عرداو رای نا عددکا موقر ق ہے( تاور کے زر ے ) 


: 


وت 


٣ 


ر 


ال 413 


e 


: 


(ii)‏ :اک روز ھی عددے ھ0 کےسا کر 9> n”‏ ( نضا طم ےے کےذریے) 
7 ذ پل میانا تایا ل فط ر یتوں ےکک ء ددی مطلب برق رار رک ہو ے 
< :اگ ایک شلث ساوک الاو بے :نب ای ترچ زاو شلث ے۔ 


(Summary) صے‎ J 


الا وضاحت کے _ 

ایک بیاان اتی اکر ایک بیان لطا سے ب مکش فو سے طاہرکیاجاتاے۔ 
مب یا تا کن اتا 2ک 

ایک بیان الیک مرکب بیان تاکن رویارد ےید ہ یچو کے انات سے لک بناہے ۔ 
کے بیانا تا رب مان £ © ی ن ری که 

”اور یا“ وجو ے اور راہ کے کار دار ملب میانات بناناے- 
۶٥٠٢‏ ہہ ۹ ۹+ ۶یہ۷ ۰ 
ا یوں ما ہا تا ے۔ 

مطل ب ی( 9 ^ ٨‏ ےطا ہرکیاجاتا ہے۔) 

و کے ماپ صب ضرور تکائی شرطڑے۔ 

م لیے ایک رو رک رط ے۔ 

ڑاگ رصرف ‏ 

نشا ند یرتا ے 7 


CC ھ9ؤ‎ ۶۲ 


7-7 9 9 ھ9 


4 بای 
٭ ذ یلع ریت انا تک تر یک جا ےک نے کے لیے استعال سیے جاتے ہیں۔ 
(1) سرعاطر بت 
(1) ال فطل 
(ز) ضا دا لت 
(۷:) یٹ شال اتا لر کے 


تار اورا نے 
مل( 0ع کے ہلا تال اسول B.C ( A61٥‏ 3-3228 384) ےکھھاش کہ ہہ اصولو ںکا کو 
ات رای ات لال کے لیے اجس نے ذیادیی طور بر رشع کی معلوبات کے مطالعہ یل ساتھ دیا۔ بعد بیس ست ہو 
دی یی لن ر ای داں .چیھ ر6 ١‏ 1 وی 6 رت 1 )نے مامتو ں کا استمال کے ا سوب 
ا س ازا یھ ےل 0 نٹ Boole (1815-1864 A.D)‏ ہت 
ا CT‏ ڈ یار A.D) Augutus De‏ 1806-1) نے اسو یس ص ری میں اس 
کے صوراییچا نا شس نے جد یمون ”عل تی تق کی بنیاد ڑا _ 


